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Expresiones algebraicas

Recordemos que una expresion algebraica es un conjunto de cantidades
numéricas y literales relacionadas entre si mediante las operaciones
aritméticas, es decir sumas, diferencias, multiplicaciones, divisiones,
potencias y raices.
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Problemas resueltos

Problema 1: En cada una de las siguientes expresiones, simplifique
indicando qué condiciones deben satisfacer las constantes a, b, c y d de
modo que sea posible simplificar.

15a°b?
o 2
S5ab
Solucion: La expresiéon es valida solo si a # 0 y b # 0, en tal caso, se
tiene que
15a°b* 15 3_1,2-2 270 2
e :ga b =3a"b” = 3a
121a*c’d’
(®
1lac®d®

Solucion: para a # 0, ¢ # 0 y d # 0 se tiene

121a*c®d™ 121 4 1 5.5 - & 5 0.1 11a®
= d™° =1la’c’d " =
11lacdd?d 11 @ ¢ @c d
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Problemas resueltos

Problema 2: Simplifique indicando las restricciones que sean necesarias.

o x> + 32°% — 10x
3 — 4x? + 4x
Solucion:

2® + 322 — 10z x (2 + 3z — 10)

3 —4x? + 4o x(x? —4x +4) stz 70,
— (x—|—5)(x2—2) y para x # 2
(@2
T +5
-2

3 2
3x° — 10 5}
luego para z € R — {0, 2} se tiene que a;;r_ 43;2 n 45 — zi— 5
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Solucién: paraa #b—cy a # c — b, se tiene que

(a —b)* — 2 _ (a—b+c)(a—b—rc)
a>—(b—c) (a—(b—c))(a+(b—0c))
_(a—=b+c)(a—b—c)
(a—b+c)(a+b—c)
a—b—c

a+b—c’

asi, siempre que a # b —cy a # ¢ — b, se tiene que

(a—b)°—c* a—-b—rc

a2 —(b—c)® a+b—c
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Problemas resueltos

Problema 3: Simplifique la expresiéon 221_3251_26; : gz i indicando las

restricciones necesarias.

Solucion:

ac — ad + bc — bd a(c—d)+b(c—d) 2
= dv b+ —2
2c + 3bc —2d —3bd  2c — 2d + Bbe — 3bd, PR EFAYEF 3,
_a(c—d)+b(c—d)
- 2(c—d)+3b(c—d)

_ (a+b)(c—d)
(24 3b)(c — d)

_a+b

2+ 3b
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Problemas resueltos

b a
Problema 4: Verifique si Cll [1) = a + b. Analice restricciones.
b a
Solucion: La expresion del lado izquierdo es valida solosia # 0y b # 0, en
tal caso:
b_a ¥-d
01” 117 = aa—bb , como ab # 0, tenemos que
b a ab
b* — a?
T a—b
- (b—a)(b—l—a)’ si a # b,
a—b
— —(CL—|—b) #CL—Fb,

luego, como a # b # 0, no se cumple la igualdad.
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Problemas resueltos

Problema 5: Demuestre que para todo x € R — {—1,1} se cumple que

2(z°+1) 2°—-1 2%—uz
- +

— (1 — 1)
| x—1 2 —1 (@ )

2 (z3 +1 3 _ 1 3 _
Solucién: Sea F = ( ) _ 2 + * :1:7 factorizando se tiene que
x+1 x—1 x? —1

2(x4+1) (2 —z+1) (z—1)(z®+z+1) z(2®-1)
x4+ 1 ; x—1 i x? —1
:2(562—:U—|—1)—(:U2—|—x—|—1)—|—x

:2332—290+2—:1:2—30—1—|—:1:

:x2—2x+1
:(513—1)2,

luego, la igualdad se cumple para todo z # 1y x # —1.
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Problemas resueltos

Problema 6: Indique para qué valores de a € R, la expresion E(a)
esta definida y simplifique.

a—3 a—2
Solucion: La expresion E(a) estd definida para a # 2 y a # 3, en tal caso:

3(a—3)—2(a—2)

__(a=2)(a-3)
Ela) = a—2—(a—3)
(=3 (a—2)
C3(a-3)—2(a—2)
 a—2—(a—3)
3a —9 —2a+4
T 4—-2-a+3 a9
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Problemas resueltos

Problema 7: Determine si la igualdad siguiente es verdadera o falsa.
. Existe alguna restriccion para los valores de a?, jutifique.

1
a — ¢ -
a — a”
a-+1
Solucion:
1 B 1
a — a
CL— 2 a_
q_ a(a+1)—a”
a+1 a+1
1
a*+a—a’
a-+1
B 1 B 1 _
0 — g a—(a+1) ’
a-+1

siempre que a # —1 y a # 0.



Problemas propuestos

X x
-
Q@ Simplifique la expresién E(z) = = + 1 5{ 1
1+ ;
x I

2 1 1
Q Simplifique la expresion F(x) = (5 + o 1) - (33 T ra 1)

a® +1 _2a2—4a—‘,—2

9 Reduzca 5s—, a la minima expresion.
a (a—1)
9+ 6x + 2% 3% -—2°
9 — g2 3x2 4+ x3
Demuestre que =1
© d 29@—4;2:1:2—811;4—8
3. 27 22
4 8
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